
Задача. Нека 𝐴𝐵𝐶 е триаголник со опишана кружница 𝜔. Нека 𝐼 е центарот на неговата впишана 

кружница, која ја допира страната 𝐵𝐶 во точка 𝐷. Кружницата со дијаметар 𝐴𝐼 ја сече  𝜔 во точка 

𝑃 ≠ 𝐴, а 𝑃𝐷 во точка 𝑄 ≠ 𝑃. Докажи дека 𝐴𝑄 ⊥ 𝐵𝐶. 
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Доказ (Никола Даневски и Стефан Лозановски). 

 

Според Талесова Теорема 𝐴𝑄 ⊥ 𝑄𝐼, па треба да докажеме дека 𝑄𝐼 ∥ 𝐵𝐶. За ова, треба да важи 

∠𝐼𝑄𝐷 = ∠𝑄𝐷𝐵, но бидејќи 𝐼𝑄𝑃𝐴 е тетивен, знаеме дека ∠𝐼𝑄𝐷 = ∠𝑃𝐴𝐼, па затоа треба да 

докажеме дека ∠𝑃𝐴𝐼 = ∠𝑄𝐷𝐵 ≡ ∠𝑃𝐷𝐵, што ќе следува ако докажеме дека 𝐴𝑃𝐷𝑆 е тетивен, 

каде 𝑆 = 𝐴𝐼 ∩ 𝐵𝐶. За да ја докажеме таа тетивност, доволно е да покажеме дека ∠𝐴𝑃𝐷 = ∠𝐴𝑆𝐶. 

Но, ∠𝐴𝑆𝐶 = 𝛽 +
𝛼

2
 (како надворешен агол во △ 𝐴𝐵𝑆), а ∠𝐴𝑃𝐷 = ∠𝐴𝑃𝐶 + ∠𝐶𝑃𝐷 = 𝛽 + ∠𝐶𝑃𝐷, па 

треба да докажеме дека ∠𝐶𝑃𝐷 =
𝛼

2
. Бидејќи ∠𝐵𝑃𝐶 = ∠𝐵𝐴𝐶 = 𝛼, треба да докажеме дека 𝑃𝐷 е 

симетрала на ∠𝐵𝑃𝐶. Ова ќе го докажеме со теоремата за симетрала на агол во △ 𝑃𝐵𝐶. 

 

Нека 𝐸 и 𝐹 се допирните точки на впишаната 

кружница на 𝐴𝐵𝐶 со страните 𝐶𝐴 и 𝐴𝐵, 

соодветно. Според Талесова Теорема, тие лежат 

на кружницата со дијаметар 𝐴𝐼.  

Да ги разгледаме триаголниците 𝑃𝐵𝐹 и 𝑃𝐶𝐸. 

∠𝑃𝐵𝐹 ≡ ∠𝑃𝐵𝐴 = ∠𝑃𝐶𝐴 ≡ ∠𝑃𝐶𝐸 

∠𝑃𝐹𝐵 = 180° − ∠𝑃𝐹𝐴 = 180° − ∠𝑃𝐸𝐴 = ∠𝑃𝐸𝐶 

Според признакот АА, △ 𝑃𝐵𝐹 ∼△ 𝑃𝐶𝐸, па 

𝑃𝐵̅̅ ̅̅

𝐵𝐹̅̅ ̅̅
=

𝑃𝐶̅̅̅̅

𝐶𝐸̅̅ ̅̅
 . 

Како тангентни отсечки 𝐵𝐹̅̅ ̅̅ = 𝐵𝐷̅̅ ̅̅  и 𝐶𝐸̅̅̅̅ = 𝐶𝐷̅̅ ̅̅ , па 

𝑃𝐵̅̅ ̅̅

𝐵𝐷̅̅ ̅̅
=

𝑃𝐶̅̅̅̅

𝐶𝐷̅̅ ̅̅
 , 

од што, според теоремата за симетрала на агол, 

следува дека 𝑃𝐷 е симетрала на ∠𝐵𝑃𝐶 █ 


